| Classe TSI1 9/02/2026

INTERROGATION 5 (40’)
GEOMETRIE DANS L’ESPACE

Les calculatrices sont autorisées.

Q1 Déterminer l'’équation cartésienne du plan P, passant par le
point A;(3,—1,1) et perpendiculaire a la droite 2, d’équation

r=1+t
paramétrique < y =2 — ¢
z=3+4+2t

Q2 Donner une équation paramétrique de la droite 72, intersection du
plan %, d’équation z —y — 6 = 0 et du plan P d’équation cartési-
enne 2xr —y+z—4=0.

Q3 Déterminer la distance entre le point A4(1,2,3) et le plan %
d’équation cartésienne x — 2y + 3z — 4 = 0.

Q4 Déterminer la distance entre le point A,(1, 2, 3) et la droite 2, pas-
sant par le point B,(4,5,6) et de vecteur directeur 4 = (1,0, —2).
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INTERROGATION 5 (40’)
GEOMETRIE DANS L’ESPACE

Les calculatrices sont autorisées.

Q1 Déterminer l’équation cartésienne du plan 7 passant par le
point A;(3,—1,1) et perpendiculaire a la droite 2, d’équation

r=1+t¢
paramétrique < y =2 — ¢
z=3+4+2t

Q2 Donner une équation paramétrique de la droite 72, intersection du
plan %, d’équation z —y — 6 = 0 et du plan P d’équation cartési-
enne 2r —y+z2—4=0.

Q3 Déterminer la distance entre le point A4(1,2,3) et le plan 5
d’équation cartésienne x — 2y + 3z — 4 = 0.

Q4 Déterminer la distance entre le point A,(1,2, 3) et la droite 2, pas-
sant par le point B,(4,5,6) et de vecteur directeur @ = (1,0, —2).



CORRECTION

r=1+t
Q1 Déterminer I’équation cartésienne du plan 7, passant par le point A,(3,—1,1) et perpendiculaire & la droite D, d’équation paramétrique < y =2 —¢
z=34+2t

p Réponse :

Le vecteur directeur de la droite 2, est 4 = (1,—1,2). Ce vecteur est normal au plan 7. Une équation cartésienne du plan , est donc :

(z—3)—(y+1)+2(z—1)=0 < [z —y+22—6=0

Q2 Donner une équation paramétrique de la droite D, intersection du plan %, d’équation 2 —y — 6 = 0 et du plan % d’équation cartésienne 22 —y+z—4 = 0.

-
p Réponse :

donc donné par le produit vectoriel :

1 2 —1
a:m/:(_l)A(_l):(_1>
0 1 1

De plus, le point A,(6,0,—8) appartient a la fois & &, et & B . Une équation paramétrique de la droite d’intersection 22, est donc :

r=6—1
Dysy=0—t teR
z2=—8+t¢

Un vecteur normal au plan %, est i = (1,—1,0) et un vecteur normal au plan & est 11’ = (2,—1,1). Un vecteur directeur de la droite d’intersection 2, est

Q3 Déterminer la distance entre le point A5(1,2,3) et le plan % d’équation cartésienne z — 2y + 3z —4 = 0.

p Réponse :

La distance cherchée est égale a la norme du vecteur A5 H, ot H est le projeté orthogonal de A sur le plan ;. Un vecteur normal au plan % est 7 = (1,2, 3).

Le point H est donc déterminé par :
AsH=X i e HePR



En traduisant la premiere condition en coordonnées, on trouve :

En injectant dans I’équation du plan %, on trouve :
1
(I4+X)—2(2—2X)+3(34+3\)—4=0 < 141 +2=0 < )\:—?

D’ou :
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Q4 Déterminer la distance entre le point A,(1,2,3) et la droite 2, passant par le point B,(4,5,6) et de vecteur directeur 4 = (1,0, —2).

-
p Réponse :

La distance cherchée est égale a la norme du vecteur A,H, ou H est le projeté orthogonal de A, sur la droite 2);. Un vecteur directeur de la droite D, est
i =(1,0,—2). Le point H est donc déterminé par :
BH=Mi e AH-u=0

En traduisant la premiere condition en coordonnées, on trouve :

Yo =95

3+ A
On trouve alors A H = ( 3 ) . Puis en injectant dans la seconde condition, on trouve :

3—2A
3+ A 1 3
AH-u = 3 : 0 :—3+5)\=0<:>)\:g
3—2) —2

e 18\ 2 9\ 2 126
|4.H]| = ; ’ 6 = \/(5> +32 + (g) =\ 5 = dist(44, Dy)
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